Exercices avec solutions 


PROF : ATMANI NAJIB 


Tronc CS 


L'ordre dans : R 


101 a N 
102 101 


Exercicel: comparer = 
SOLUTION : 


101 100  101x101—-100x102 


10201-10200 
102 101. 101x102 


101x102 


101 
eR” donc: 
102 


„ 100 
101 


101 100 l 


102 101 101x102 


Exercice2: comparer a et b 

a=2+V3 et b=243 

SOLUTION : a—b = 2-3 nombre positif 
cad: a-beR” donc: a>b 
Exercice3: comparer 2a et a? +1 avec ae R 
SOLUTION :(a°+1)-2a=a°-2a+1=(a-1) >0 


Donc : a +1>2a siaekR 


Exerciced : D comparer les réels suivants : 


ne ce na D 3) ID et I 
11 11 9 6 7 

D et = 5) 245 et 54/2 

IT ) soient a et b deux réels tel que : a <b 

comparer : 1) 5a et 5b 2) —13a et —13b 


IM ) soient a et b deux réels strictement positifs tel que : 


a<b comparer : 1) a” et b’ 2) Ja et Vb 
l l 

3) — et — 
a b 

IV ) soient a et b deux réels négatifs tel que : a <b 


comparer : a” et b’ 
SOLUTION : I) Comparer a et b revient à étudier 


le signe de: a—b. 
1) on compare 8 e 5 
1 11 
8 5 _8-5 39 donc KL 
11 11 1l 11 
13 13 
2) oncompare — et — 
9 6 
15 215 | 3926 _B., donc 15,15 ou 15, 15 
6 9 18 18 6 9 6 9 
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3) on compare a et — 
—15 15\ —15 15 —-60+105 45 
7 4 7 4 28 28 
-15 15 
donc —— >-— ou 15. _15 
4 7 4 
15 
4) on compare = et Fa 
-12 _15_ SE Re donc 12,15 
7 4 7 28 7 4 
où 1215 
7 4 


5) on compare 245 et 5/2 
On a (2V5) -20 et (52) -50 €t 


50—20 =30 >0 et puisque 245 et 5V2 sont positifs 


alors 5/2 > 2/5 


IT ) soient a et b deux réels tel que 
1) oncompare 5a et 5b 


Ona: 5a-5b=5(a-b) et puisque a <b alors 
a—b<0 

Etona:5>0 donc 5a<5b 

) oncompare —13a et —13b 


Ona: -13a —(-13b) = —13a +13b = -13(a —b) et 
uisque a <b alorsa—b <0 

tona: —13<0 donc —-13a 2 -13b 

IT ) soient a et b deux réels strictement positifs tel que : 
a<b 

l)on compare : a” et b? 

a —b = (a-b)(a+b) 

n a : a et b deux réels strictement positifs donc a+b 2 0 
t puisque a <b alorsa—b <0 

lors : (a —b)(a +b) < 0 

‘où a <b? 

2) on compare : Va et Vb 


(Va v)(Va + Vo) _ ya’ -ve 
MLD" Hi 


On a: a<b alorsa—b<0 


et puisque Va + Jb > 0 car c’est la somme de deux 
nombres ai 
donc 


TE 


3) on compare : 


a <b 


a—b 


Var Nardo 


<O D'où Va <4Vb 


et 


© | = 


l1 1_b-a 


a b ab 

Ona: a<b alorsb—-a2 0 

et puisque a et b deux réels strictement positifs alors ab > 0 
car c’est la produit de deux nombres positifs 


(va=2) (4) D ou 
Vx+2-4x+1  vx+2-v4x+1 


Donc : Jerri — 


Vx+2-Vx+1= 


1 
Jx+2—-Vx+1 


AVE) 
Vx+1-Vx 


(Jat) -() VÉLER l 
ee ie ir 


Et puisque : Vx+2+4Vx+1 > x +/x+1 


donc © >0 D'où = > L 
a a b 

IV ) soient a et b deux réels strictement négatifs tel que : 

a<b 

on compare : a? et b’ 

a -b° = (a- b)(a +b) 

On a : a et b deux réels négatifs donc a+b <0 

et puisque a <b alorsa—b<0 alors : (a -b)(a +b) >0 

D'où a°>b° 

ExerciceS: Soit a est un réel strictement positif. 


1. montrer que: Si a> 1, alors a >d >d 
2; montrer que” Si a < L, alors a’ <a <a. 


Et on aussi : /x+1-/x = 


i ea 


l 


l 
P 
x+2+4V/x+1 Vx + Vx+1 
D'où Vx+1+4Vx< x+1+4Vx+2 


On a donc : 


ad >a EA multiplie les deux membe: par 

a > 0) et d’autre part que a° > a° (on multiplie par a? > 0). 
Donc a° >& >a. 

De la même façon, lorsque 0 < a < 1, on démontre que : 


ExerciceS: soit ac R*® et b eR“ 


d <a <a. = _la+2b = 8b 
Exercice6: comparer a et b : paer a= 7a LE Ta+2b 

6 etb=V3+V2-1 Réponse :On a x+22>x car (x+2) x20 
Réponse Ta+2b  8b 
a-b=V43x42-43-42+1=43x(42-1)-(42-1) -y= Fa -742p 


sb Et 
on compare : ya et 1 
On a (V2) =2e(1} =1 donc J2>1 


par suite (v2 n eR” 


„_ _(a+2b) -Tax8b _ 49a? +14ab+14ab+4b° -56axb 
á Ta(Ta+2b) Ta(Ta+2b) 
49a? -28axb+4b? (Ta) -2x7ax2b+(2b) 


RATES 7a(7Ta+2b) E 7a(7a+2b) 


Ona (V3 3) =3 r donc 43 >1 


(7a -2b) 


par suite (3 - Donc 
7a(7a+2b) ~ 


a-b =(42-1)(v3 -1) eR” 

D'où a>b 

Exercice: soit x € R” 

1)Comparer : Yx+1 + x et Vx+1+4Vx+2 

2)En déduire une comparaison de: Vx+1— Vx et 


Vx +2 


Donc Vx+2 > Jx 


On ajoutant Vx+1 au deux membres on trouve : 


x- y= 


car Ta(Ta+2b)eR' et (7a-2b) ER D'où x2 y 


xercice9: calculer les expressions suivantes (éliminer le 
signe de valeur absolue) 


4 5-2] 51- V3 
6) r-4 D N2-V1] 8) [3-23 
) A =l4- 243| -|5 -343| +9 -53| 


1)-3| DB] 3) 


3| 3 
Jx+2+4Vx+12> Vx+Vx+1 olution :1) 3 — —(-3) 7. 2) 3| z3. 3) -2 2 
Jx+2-v4x+1)|Vx+2-4x+1 SO 
or (le conjugué) ) NS -2l on compare : J5 et 2 
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On a (45) =5et(2) =4 donc 5 > 2 par suite 


(5-2)eR" Donc VS -2|= V5 -2 


on compare : 


5) 1 — V3) B etl 

On a (3) =3e(1} =1 donc V3 >1 par suite 
(1-43) eR” donc -V3)=-(1-V5)=-1+3 
6)(r-4]=-(7-4)=-7+4 car 4>x 

n N5-V7] oncompare : V7 et V2 

On a (V7) =7et( 2) =2 donc de 


par suite Ve 0 

Donc W2-v7|=-(42-47)=-42 +47 
8) ona 25 Car 32 < (243)? 
Donc : 3-3 e R- 


Donc : 3-243l--(3-245)--3+2/3 


9)on a : V5 > /2 donc : 5-2 Ee Rt donc : W5 -42|= 45-42 


A=|4-243|-|5-343|+19 -543| 
A=4-243 --(5-343)+ {543 -9) 


A=4-243 +5-343 +543 -9=0 
Exercice10: (Résolution des équations) 
Résoudre les équations suivantes : 


1)|[x—1]=5 2) 2x +1] =|x-3] 3)}x+2]= -1 
x —1|=5 ssi x—1—=5 ou x—1=-5 

S ={—4;6} 

2) 2x +1|=|x-3] ssi2x+1=x-3ou2x+1=-(x-3) 
2x+1=x-3 ou 2x+1=—-x+3 


ssi x=6 ou x=—4 donc: 


ssi 
ssi x=-4o0u x-2 donc: s-| 42) 

3 3 
3) x +2] = —1 S=Z car x+2]2> 0 


Exercicel1: 1) calculer (3v2 -5) 


2)comparer : NI et 5 


3)simplifier 443-302 


(342-5) =(3V2} -2x3V2x5+(5} =18-30V2x5+25 
(342-5) -43-302 
2) (342) -18 et (5% =25 


Donc 32 >5 donc ADS cR 
Prof/ATMANI NAJIB 


343-3042 = (8V2 -5} =V -5| =-(342-5) 
car 32 -5ER donc 43-3042 = Pr 


xercice12: simplifier si c’est possible 
1) [2 ; 5] N [4 ; 6] 2) [2 ; 5] U [4 ; 6] 
)]-0;2] N [-1;+[ 4) ]-œ;2]uU[-1 ;+æf[ 


olution : 


1) B;5]N[4;6]=[4;5]_2_[2;5]U [4;6]=[2; 6]. 


i £ À 5 É 
— e o‘ 


) J-o; 2] N [-1 ;+oœ[ = [-1 ; 2] 


)ļ-œ ; 2] U [-1 ; +œ[ = ]-æ ; +ool 


xercice13: calculer IOJ et LIJ dansles cas 


suivants 


J=f-1;+0 et Z= } 3,7] 
J=[410] et 1=}00,5| 


1=lo10! < J =[-5;-1] 


r=| 2.2] et r= à 
3 2 
[IOJ =|4,5| et IUJ = |-æ:10] 
InJ=Ø© et IUJ =[-5;10] 
ro = [Fi] et IUJ = |-1,2] 
i2 
Exercice14: représenter chaque inégalité ou encadrement 


par l’intervalle qui convient ; 1) xZ2—3 2)x<5 
3) 1<2x<4 4)0<6x-2<I0 5) -8<2-2x<6 


Réponse :_1) x>-3 ssi xe[-3,+0| 
2) x<5 ssi x € |—,5] 
. 1 1 1 . 
3) 1<2x<4 ssi —-x1<-x2x<4x— ssi —<x<2 
2 p 2 2 


ssi re| 3.2] 
2 


4) O<6x-2<I10 
ssi 2<6x<12 


| ssi 
2 2 2 


0+2<6x—2+2<10+2 


ssi 


ssi 1<3x<6 ssi 


E N | ssi L ssi xe l, 
3 3 3 3 3 


5) —-8<2—-2x<6 
ssi —10<—2x<4 


ssi —8—2<2—2x—2<6-—2 


3 


ssi —6—-1<2x+1-1<6-—I ssi —7 <2x<S5 


l 


l l l 
ssi —10x— < —2xx— < 4x-— ssi —5 < —x < 2 ssi | j 7 5 75 
2 2 2 ssi -7x—-<2xx-<5x- ssi —<x<= donc: $= -2:2 
2 , 2 2 2 


—2 <x <5 ssi x e|-2,5]| 


Exercicel5: résoudre les systèmes suivants : 

x > —3 x>5 x>7 —3<x<0 
1) 2) 3) 3) 

x>2 X < 4 x2>0 —7 < x <10 


Réponse : c’est l’intersection 


Exercice18: Soit x et y deux réels tq : x > l et y<l 
2 

et x—y=3 

1) Calculer : g= (2x-1} + (2y-2} 


2) Montrer que : = <x<A et -2< y<1 


3) Calculer: F =|x+y-5|+x+y+2 


E = |(2x-1F +/(2y-2) =|2x-1|+|2y-2l 


On a x> À donc 2x >1 donc 2x—-1>0 
2 


x > —3ssi x e|-3, +| etx>2 ssi x € |2, +f 
S = |2, +| A| -3, +| = |2, +| 


x>5 
2) 
is 
x<4 ssi x € |, 4| et x>5 ssi 15, +| 
S = 15, +f M |=, 4] = 
3) x>7 ssi x € |7, +| et x20 ssi x e [0, +f 
S = [7,+00[ N[0, +| = |7, +] 
nr 
) 


Etona y<l donc 2y<2 donc 2y-2<0 
donc E=|2x-1]+|2y-2/=2x-1-(2y-2) 
donc E=2x-2y+1=2(x-y)+1 

etona x—y=3 donc E=2x3+1=7 

2)on montre que -Ž<y<1 1 

Ona x—-y=3 donc x = y+3 


Et on a mE donc ÿ+3> 1 donc y>123 donc y > © 
2 2 2 2 


— 77{x{10 
xe |-7;10| ssi  —7(x({10 
—3<x<0 ssi xe[-3;0] 
S=]-7:10[ A[-3;0] = [-3;0] 


Exercice16: on considéré l’intervalle 1 = [-3; 4 


Etona y<l donc -Ż<y<1 


1 
on montre que o 2779 
Ona x—-y=3 donc y=x—3 
Et On a -Ż<y<1 donc -Ž<x-3<1 donc 


Trouver le milieu et l’amplitude et le rayon de intervalle 1 | i 13<x%—343<14+3 D'où : syed 


—3+4 I 


— __est le milieu de intervalle 27777 


3) F=ix+y-S5l+|x+ +2 


4 — (—3) = 7 est le amplitude de intervalle / On cherche le signe de : x+ y —5 
4 


5 1 1 5 
(_ Ona -=<y<iet ><x<4 donc =-=<x+y<]+4 
(3) -Lest le rayon de intervalle 1 2 2 2 2 A 


donc -2 <x+y<5 

donc -2-5<x+y-5<5-5 donc -7<x+y-5<0 
donc x+y—5<0 

On cherche le signe de : x+ y +2 
Ona-2<x+y<5 donc -2+2<x+y+2<5+2 
donc O<x+y+2<7 

donc x+y+22>0 


Exercice17 : (Résolution des inéquations) 
Résoudre les inéquations suivantes : 2x + 1 < 6 
1) [x—-1<2 D |x+2|23 3) |2x+1]<6 
Réponse : 1)x—-1]<2 ssi -2<x-1<2 ssi 
—D+1<x-1+1<2+1SSi -1<x<3 donc S =[-1;3] 
2) x+2|2>3 ssi x+22>3 ou x+2<—-3 
Ssi x21 où x<—S 

Ssi xefl;+0f ou xe [-0;-5] 

Donc S= |; -5] UT: +00] 

3) 2x +1] <6 ssi —6<2x+1<6 


donc F =|x+y-5|+|x+y+2|=-(x+y-5)+x+y+2 
F =-x-y+5+x+y+2=-x-y+5+x+y+2=7 


xercice19: sachant que : (V3 = 1.732050808...) 
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I 


na pa ri 
x+]l x+] 


tona1<x<3 donc 2<2x<6 donc 
2—1<2x-1<6-1 donc 1<2x-1<5@ 


donner un encadrement du réel 3 à 10 près 
Et préciser la valeur par défaut et par excès 


Solution :On a : (v3 = 1.732050808...) 
Donc (1) 1.73 < V3 <1.74 et (2) 1.732 < V3 < 1.733 


l l l 
t 1<x<3 donc 2<x+1<4 donc — < —— <- 
(1) est un encadrement du réel V3 à 1.74-1.73 près = R 4 x+1 2 © 
cad à 10” = 0.01 près n fait la produit membre a membre de @ et@ on trouve : 


2 tr 


(2) est un encadrement du réel V3 à 1.733-1.732 près | 


cad à 10” = 0.001 près 
Etona 1.73 est une approximation du réel ÿ3 par 


1x sail l 
4 x+] 


onc .: <B< > est un encadrement du réel B 


défaut à 107” près , | 5 1 9 
o p amplitudes r=>-— =^ 
1.74 est une approximation du réel 3 par excès à 10 2 4 4 


près Exercice22 : 1) Vérifier que 14° <200<15° et en 
Exercice20 : x est un réel tel que —1 < x < 2. On pose déduire que ; 1,4< V2 <1,5 
B = -2x —3. 


2) Trouver un encadrement de : J5 
3) en déduire un encadrement de: V2+4V5 et 10 
Solution : 1) on a 14? =196 et15° = 225 donc 


Trouver un encadrement de B et trouer son amplitude 
Exercice21 : x€ [1; 3| et yE [2; 4] 


1)Trouver un encadrement de : x? et y? et 2x et 3y 


E E 1 1 X 
E E ~ ~ y 14° < 200 <15° donc J14? < J200 < 415? 
2)Trouver un encadrement de : A=x +y +2x-3y et donc 414? < 42x100 < 415° donc 14<42x10<15 
B = 2X TL et trouver les amplitudes des encadrements donc 14x t < J2 x10x $ <15x L 
x+1 10 10 10 
Solution : 


1) x € [1;3] ssi I<x<3 et y e[2;4| ssi 2< y <4 donc 1,4< V2 <1,5 


2) on a 22° =484 et 23° =529 donc 22° < 500 < 23° 


donc V22? < 500 < 23° 


donc 22< V5 x10 <23 donc 


Onal<x<3 donc 12<x2<3 donc 1<x2<9 


Ona 2<y<4 donc 22< y2<4 donc 4< y?<16 
Ona 1<x<3 donc 2XI<2x<2Xx3 donc 2<2Xx<6 
Ona 2< y<4 donc 3xX2<3xy<3x4 donc 
6<3y<12 

Ona 1<x<3 donc —-3<—-x<-] 

On a 2<y<4 donc —4 < -y < -2 


22xL ce J5x10xL <23x-L donc 2,2<45 < 2,3 
10 10 10 


3))ona 14<V2<15et 2,2< 5 <2,3 donc 


1 _1 1,4+2,2< 42 +45 <15+2,3 
Ona 1<x<3 donc a 
X 


TE donc 3,6<4V2+4V5 <3,8 
Ona 2<y<4 donc << 
UNE ona 1,4</2<1,5 et 2,2<45 <2,3 donc 
1,4x2,2<4V2x45 <1,5x2,3 donc 3,08 <V10 <3,45 
xercice23 : xe[-31] et ye[-6;,-2] 


rouver un encadrement de : 1) x+y 2)x—y 3) x2 


On a Iaa donc E A donc 1 
y y 4 y 2 4 

2) encadrement de A=x° +" +2x-3y 

6<3y<12 donc —-12 <—3y<—-6 

On fait la somme membre a membre on trouve : 

1+4+2-12< x2+ y2+2x-3y<9+16+6—-6 

Donc (1)-5<A<25 (Dest un encadrement du réel A 

à 25-(-—5) = 30 près 

2x-1 

x+] 


) y2?  5)xxy 6) — 
y 


olution : 1) x € [-3;1] ssi —3<x< l1 
y el-6,-2] ssi —6 < y < -2 
donc (-3) + (—6) <x+y<l+ (-2) 


onc —-9<x+y<-l1 


encadrement de g = 
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2) On a x—y=x+(-y) et on a —6< y < —2 
donc 2<—-y<6 

donc (-3)+2<x+(-y)<1+6 
donc —-I<x-—y<7 

3)Ona —-3<x<I donc O<x<]I ou 
donc (Œ <x2<1? ou 0 < x2 < (—3)? 
donc 0<x<l ou 0<xX<9 

donc O<x2<9 

4) On a —6 < y < —2 donc (-2)2< y?<(—6)? 
donc 4< y?2<36 


—3 < x <( 


5) encadrement de : xX y 
—3<x<I] et -6<y<-2 
Si O<x<I 


ona —6<y<—2 alors ona 2<—-y<6 

donc O<-xy<6 donc (1)-6< xy<0 

Si —3<x<0 alors O<-x<3 et ona 2<—-y<6 
donc (2) 0< xy <18 

D'après (1) et (2) on déduit que : —6 < xy <18 


6) encadrement de : — —3<x<1I On a 
y 
—6 < y < —2 donc EE 1 
2 y 6 
donc Le _ 101 
y 2 
Si O<x<I 
on à Le 21 alors 0< xx 1 < 1 donc 
6 y 2 y 
o<-ž<1ł donc ©-!<*<0 
y 2 y 
Si —3<x<0 alors O<—-x<3 et ona PR 
6 y 2 
donc O0: 
y 2 
D’après @ et @ on déduit que: _1<X <3 
2. ÿ 2 


Exercice24 : sachant que : 1,38 < No 1,42 
montrer que : 2 — 1, 40] < 0,02 


Que peut-on déduire ? 


Solution :ona donc 1,40—0,02 <42 <1,40+0,02 
-0,02 < V2 -1,40 <0,02 done |V2-1,40] < 0,02 
donc 1,40 est une valeur approchée du nombre J2 à 
0,02 près 

on a 1,40 < J< 1,40+0,02 donc 1,40 est une valeur 

approchée par défaut du nombre yo à 0,02 près 
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on a 1,42—0,02 < V2 <1,42 donc 1,42 est une valeur 
approchée par excès du nombre y2 à 0,02 près 
Exercice25: sachant que : 2,645 < 7 < 2,646 

a)Que représente 2,645 pour dr ? 

a)Que représente 2,646. pour JI ? 

Solution : 

2) 2,645 est une valeur approchée du réel 47: par défaut 
10” près 

b) 2,645 est une valeur approchée du réel V1 par excès 
10” près 

Exercice26:soit x e R° 


omparer 2x -l et x 
Solution : 


x-(x-1)=x-xx+1=(4x) tt (1) >0 
Donc : x>(24x-1) si xe R’ 

Exercice27 : soitn e N 

On pose : a= Van? +1 et b=2n+1 

Comparer a et b 

Solution : ona: aeR* et beR* 

a? = (Nan +1) = 4+1 et b?=(2n+1) =4n2+4n+1 
b-a2=4n2+4n+1-(4n2+1)=4n2+4n+1-4n2-1 
b-a?=4n>0 donc bqa? 

Donc: bza sineN 

Exercice28 : soientx et y deux réels tels que : 
x<y<3 

1)Montrer que : x+ y —6<0 

2) Comparer a = x? —6x+1 et b= y? —-6y+1 
Solution :1) on a x<y<3 donc x<3 et y<3 
Donc: x+y<6 donc: x+y-6<0 
2)a-b=(x2-6x+1)-(y2-6y+1) 
a—-b=x?-6x+1-y2+6y-1=x2-7y2-6x+6)y 
a-b=(x-y)(x+y)-6(x-y)=(x-y)(x+y-6) 
Ona: x< y donc x-yeR 
Etona:x+y-6eR 

Donc : (x-y)(x+y-6)EeR' 


Donc: a-beR° et par suite a>b 
Exercice29:on pose B = V6-245 -46+245 
l)donner le signe de : B 


2 
D) Calculer B 
3) donner une écriture simplifié de B 


Solution : B =46-25 -/6+245 


IO 


1)on Remarque que : 6—24/5 <6+245 
Donc : 46-245 <6+245 
Donc: 46-245 -/6+245 c R“ cad B <0 


2) B? (6-25 -V6 +245) 
Donc : g? -| J6-2/5) SNe- I5 V65 A J5 +{[V6+25) 
Donc : B? =6-24/5 -2 (6-2V5)(6+2V5)+6+2V5 


B? -12-26 -(245} —12-24/67 -20 =12-24/16 


Donc : B°=12-2x4-4 


3) B° =4 ssi B 4/4 ou B =—\/4 
Donc : B =2 ou B=-2 or B <0 donc: B =-2 
Exercice30:on pose : a = lEN2 g pa ++ V2 
TUE 7 
l)montrer que : b — a = 8-542 
14 
2)comparer a et b 
Solution : 
1) p_a 4+v2 _1+V2 _a+Ve_(1+v2)(2-V2) 
DORE 7 AeA) 
pa 4t+V2_2-V2+V2-2 442 V2 _8+22-7V2 
7 4-2 7 2 14 
8-542 
© 14 
2)on a: p-a = 8=5V2 
14 
2 
Or on a : 8>5V2 car (8) =64 et (5v2) = 
Donc : 8-5/2 cR” donc : 8-542 cR” 
14 


Par suite : b>a 
Exercice31 : a un nombre réel 


Comparer : 4a—1 et 4a° 


Solution :on a 44° -(4a-1)=4a? -4a+1=(2a-1) 20 


Donc : da” >4a-1 
Exercice32: 


soit x un élément de l’intervalle |-L +00 


comparer : 12 et —5x+ 1 on utilisant les propriétés de 
l’ordre 


Solution : ona xe |-1; +00] donc : x>--—l 
Donc : —5x < —5x(-1) donc : —5x < 5 


Donc : © —5x+1 <6 et on sait que : 6<12 © 
Donc : de O et © en déduit que : —5x +1 <12 


Exercice33:1)montrer que : or _ 6-31 
2 2 
2)montrer que : Jo- 70 + Jo+./70 _ V18+ V8 


= 6+./5 


Prof/ATMANI NAJIB 


Solution :1)on pose : g = 


6+V31 [6-31 
2 2 
On va Calculer : B°: 
-| e ERa aani e 


> _6+V31,, (sas 6-31 
2 


2 2 


=6+2 |2 =6+2]2 — 6+-/5 


Donc : B°=6+4/5 donc: B =/6+./5 où B =-6+./5 
Or B >0 donc : B =/6+45 


gie EN 


2) 9-479 + J9+ 79 =418+ 48 7? 
On pose : B =/9-./79 + J9+./79 calculons B°? 
B°=[Vo-V7) +210-V75 49+ V79 +( J94 7) 


B? =9- 479 +2, (9-479 )(9 +79) +9 +479 

B? =18+2481-79 =18+ V8 

Donc: B° =18+48 donc : B =/18+/8 ou B =-\/18+ 4/8 
Or B >0 donc : B =418+ 4/8 

Par suite: Vo- 79 +o+ 470 = 18+V8 


Exercice34:soit a > 1 on pose : 4 = RE 
a 


1 )montrer que : a(A+l)(A-1) = ] 


D)a)montrer que : 2< A+1<3 
b)en déduire que :1+ a < A<1+ 2 
3a 2a 


B)montrer que : 1,1 est une valeur approchée de 
1 

41,2 a — prés 
307 


Solution :1) a21 et A= l 


1+— 
a 


montrons que : a(A+1)(A-1)=1 ? 


1 


ona: (a+)(a-1)=4 -1 oE 


a 


(4+1)(4-1)=1+Ż-1=Ż donc : (A+1)(A-1)=— 


S 


Donc : a(A+1)(A-1)=1 


2) montrons que : 2< A+1<3 ? 
ona:a>l>0 donc: Lo donc : is 
a a 


donc : A >1 donc: A+122(1) 


bus donc : 1rle) 
a a 


ona: a >] donc: 


IN 


donc : A<42 donc : A+1<42+1<3 (2) 
de (1) et (2) en déduit que : 2< A+1<3 


et on a : a(A+1)(4A-1)=1 donc : Ą—-1= l 


a(A+1) 
Camerinus e del l gE 
3 A+1 2 3a a(A+1) 2a 


donc : A saat donc : basas gi 
3a 2a 3a 2a 


1 
Son a 1,2=1+0,2=1+— donc A=;/1,2 = I+ 
Donc : a=5 
1 1 . 16 11 
pepe ee 0e 
15” 0 B 10 


Si aaa eoa e LER 
30 30 30 30 30 (30 


1 
1,1 est une valeur approchée de ./1,2 a 20 prés 


« C'est en forgeant que l’on devient forgeron » Dit un proverbe. 


C'est en s 'entrainant régulièrement aux calculs et exercices 


Que l’on devient un mathématicien à 
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